Matematica- Gabarito Grupo H

12 QUESTAOQ: (1,0 ponto)

As circunferéncias de centro O e O’ possuem, ambas, 1cm de raio e se interceptam nos pontos P e P’,
conforme mostra a figura.

Determine a area da regido hachurada.

Célculos e respostas:

A® area daregido hachurada
Sejam As® area do setor
At ® area do triangulo OPP’

Temos,
A:2(2AT—A5)
MasAs= p2% =P & A;= A3 _ 43
360 6 4 4
Logo,
A=28B Pl Ep pg,,
§2 65 ¢ 3¢
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22 QUESTAO: (1,0 ponto)

Considere logy, 1 x,sendoa>0,a! 1, b>0eb? 1. Calcule o valor de log, b2.
a

Célculos e respostas:

Se logp 1oy entio b*=ale a=b*
a

Logo,

loga=-xloghb

Dai,

loga b

2_log b _2logb _ 2
log a - xloghb X
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32 QUESTAO: (1,0 ponto)

O cubo de vértices A, B, C, D, E, F, G e H e o ponto P, que é centro deste cubo, estdo representados na

figura a seguir. c

w

E H

. A A N
Considere o triangulo APC e calcule o seno do angulo APC .

Célculos e respostas:

Indicamos a aresta do cubo por a e 0 ponto médio de AC por M.

A M C

PR
APC =23
(4
Assim, P
AC =a 2
M= 2
2

ay3

AP ¢ a metade da diagonal do cubo e vale =

PM /2 3
Temos cosa = — a = J3

AP aJ3/2 3

sena :ﬂ_aJE/Z :«/6_/3

AP a\f3/2

sen (ﬂ:’}) =sen(2a)=2senacosa =

i 2
3 3

©|%)
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42 QUESTAO: (1,0 ponto)

Na figura, ABCDE € uma piramide regular reta, com V3 cm de altura, cuja base é um quadrado com 2 cm de
lado e centro O, sendo M o ponto médio de DE .

A

B

e N
Ao longo do plano que passa por A, O e M, desloca-se o segmento MA , descrevendo-se o arco ANF que
subentende o angulo €.

N
Sabendo que F pertence ao plano da base da pirdmide, determine o comprimento do arco ANF.

Calculos e respostas:

tg(p-a):i:ﬁ p p_a:B b azﬂrad.
OoM 1 3 3

—~
O comprimento do arco ANF é /= (M) a

vas, (amf = (s0) +(owf.
Assim, m2:4 e AM=2.

Logo,




Matematica- Gabarito Grupo H

52 QUESTAO: (1,0 ponto)

Em cada uma das duas urnas, U; e U,, ha, apenas, bolas brancas e azuis.

Sabe-se que 60% das bolas contidas em U; sé@o brancas e que 50% das bolas contidas em U, sdo azuis.
As duas urnas juntas contém 500 bolas, das quais 44% séo azuis.

Determine quantas bolas ha em cada urna.

Célculos e respostas:

0,6x brancas
urna U; = x bolas
0,4x azuis

0,5y azuis
urna U, = y bolas /V

Sa 0,5y brancas

X +y =500
0,4x + 0,5y = ﬂx5(3€) P 4x+5y =2200
166

X +y=500 b | 4x+4y=2000 P y=200 e x =300

4x +5y = 2200 4x + 5y = 2200

urna U; = 300 bolas

urna U, = 200 bolas
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62 QUESTAO: (1,0 ponto)

Seja x | (o, %) um arco que satisfaz a equacao

243

1+ tgzx) COS X = —~

Determine o valor de cos (3x).

Célculos e respostas:

2«/?_> 2 2«/5 1 2«/5 b

(1+tgzx)cosx:— P sec”x.cosx = P .COSX = ——
3 3 cos < x 3

x=2 p cos(3x) = cos g&_)g: 0
6 e2g
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72 QUESTAO: (1,0 ponto)

Considere a circunferéncia C, de equacao (X — 1)2 +(y - 1)2 =1, e a reta r que contém a origem e 0 centro
desta circunferéncia.
Encontre a equacdo de uma reta que seja perpendicular a r e tangente a C.

Célculos e respostas: y
r
B P
1 C
Pl
1 A X
Sl
Equacdoder.y =x
S

Mass;” r,logo ms;.m;=-1 b mg=-1

Assim, aequacado de sj(ousy) € y=-x+n.

Também, cP= 1 P A-1=.42 b A:1+%
Logo, P(1 + £,1+£)ep’(1-£,1_£

2 2 2 2
Assim,
1+%:-(1+%)+n P n=2+ 42 ou
1-%:-(1-%)+nb n=2-.2

Equacdodes;=y=-Xx+(2+ +2)

Equacdode sr-y=-x+(2- +2)
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82 QUESTAO: (1,0 ponto)

Seja a funcdo f:[2,8] —» IR definida por f(x) = x> — 9x + 18. Considere os nimeros u e v tais
que f(u) e f(v) séo, respectivamente, o maior e 0 menor valor que f assume.
Calcule a média aritmética entre f(u) e f(v).

Célculos e respostas:

x>~ 9x+18 =0 b x=3 ou x=6

2
ordenada do vértice: vy, = - D _-(b"-4ac)_-9
4a 4a 4

f(2)=2°-9x2+18=4; f(8)=64—-72+18=10

Assim,

fuy=10 e f(v)= )
4
Logo,

9
(Wi 0" 7

2 2

31
8




Matematica- Gabarito Grupo H

92 QUESTAO: (1,0 ponto)

Considere os pontos P(2,3,2), Q(1,2,4) e R(2,1,-1). Determine as coordenadas de um ponto S tal que PR

e Q_S sejam as diagonais do paralelogramo PQRS.

Célculos e respostas:

Seja S(X, Y, z) o ponto procurado

Q R

P S

PQ=SR b (-1-12)=(2-x1-y,-1-2) b

Logo, S (3, 2,-3).
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10® QUESTAO: (1,0 ponto)

Dada a funcédo real de variavel real f, definida por f(x) = ~

a) determine (fof) (x);
b) escreva uma expressao para f(x).

o

X+1

Grupo

x11:

H

Célculos e respostas:

x+1+1
_ _ x-1 _ 2% _
a) (fof) (x) =1 (f(x)) = X+—1_1—7—X
x-1

b) Se (fof) (x) = x entdo f=f "

Logo,

1

_ X+1
f(x) =
()= —
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